Propriété

Soit n et k£ deux entiers tels que (1 <k <n)

(o) + (5= ()

Démonstration

lere méthode
Considérons un ensemble E ayant n éléments, et choisissons un élément particulier a.

n
(kj correspond au nombre de parties de E ayant £ éléments.

Soit F I'ensemble E auquel on retire I'élément a.. F est alors un ensemble possédant n-1 éléments.

Parmi les parties de E ayant k& éléments, on peut considérer les parties qui contiennent I'élément particulier
a et les parties qui ne contiennent pas a.

Les parties de E ayant. & éléments et qui contiennent I'élément a, contiennent aussi (k-1) éléments
différents de a, c'est-a-dire (k-1) éléments de I'ensemble F.
On a donc autant de parties de E ayant 4 éléments et qui contiennent I'élément a, que de parties de F

" Lo (=l
ayant (k-1) éléments, c'est-a-dire Py;
Les parties de E ayant £ éléments et qui ne contiennent pas I'élément a, sont des parties & & éléments
de I'ensemble F.
On a donc autant de parties de E ayant & éléments et qui ne contiennent pas I'élément a, que de parties

n=—
de F ayant & éléments, c'est-é-dire( p j

n-1
) parties & k éléments contenant a et( p ) parties & k éléments ne contenant

Il'y a donc dans E, (k

pas a.

lyad tout (”'1) (%'1) ties de E & k élément D ("“1) (?_ )-—(")
y aaonc en tou /{_1 + k partues ae a elements. onc k_l + /{ = /{ .

2eéme méthode

k

n
On sait que pour tous les entiers n et k tels que 0 <k <n ona ( j =ﬁ!/f)l
\n=- :

On peut alors écrire :

(”'1j .\ (”' ) _ (n=1) 1 . (n=1)!
k-1 k (k=1) I (i=1-(k=1)) ! k! (n=1-F) !
_ (n=1)! + (n=1)!
k=11 (=R 1 K1 (n=1-F) 1
__ kx(n-1)! +(n=1)1x (n—k)
Fx (k=11 (=R 1 T KT (n=1=F) ! x (n—F)
_kx(n-1)! 4 (i=1) 'x (n=k)
k! (n=k)! k! (n=-k)!
_kx(n=1) !+ (n=1) ! x (n-k)

k! (n=k)!
_(n=D) [ k+(n=k) ]
k! (n=k)!
_ (n=1)xn
Tk (n=k)!

rrttr-(]
Tk (n=k)! T \k

oore (37, + (0 )-(2)
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